MINISTRY OF EDUCATION AND SCIENCE

53. BULGARIAN MATHEMATICAL OLYMPIAD
FINAL ROUND

Second day, May 16, 2004

Problema 4. Intr-un cuvant format din literele a si b sunt posibile
schimbarile aba—>b, b—>aba, bba—>a, a—>bba. Daca incepem de la

cuvantul aa...ab, este posibil de obtinem cuvantul baa...a?
2003 ’ 2003

Problema 5. Fie a, b, ¢, d numere naturale nenule astfel Tncidt numarul
perechilor (x,y), x,ye(O,l), cu proprietatea cd ax+by si cx+dy sunt intregi, este

egal cu 2004. Dacd cmmdc(a,c) =6, aflati cmmdc(b,d).

Problema 6. Fie p wun numdr prim si 0<g <a,<..<aq,<p si
0<b <b,<..<b, <p numere intregi oarecare. Notdm cu k numdrul resturilor
diferite pe care le dau a,+b;, 1<i<m, 1< j<n la impartirea cu p. Demonstrati
ca:

(a) dacd m+n> p, atunci k=p;

(b)ydaca m+n<p,atunci k>m+n-1.

Timp de lucru: 4 ore si 30 minute.
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